Program 4, seminare z matematiky II
Reseni piikladii z 1. pisemky.
Reseni 2. domdci dlohy.

1. Pro vektory uq,us, ..., u; ve vektorovém prodstoru U nad K definujeme tyto dvé
mnoziny:
(1) [ug,ug, ..., ux] = {aqus + agus + -+ - + agux, € U aq, as, ..., a; € K}.

(2) (uq,us, ..., u) je nejmensi vektorovy podprostor v U obsahujici vektory wuy, us, . . .

Dokazte, ze
[Ul,'LLQ, ce ,Uk] = <’U,1,’U,2, R ,’U,k>.

2. Uvazujme opét vektorovy prostor U a v ném dva vektorové podprostory V a W.
Dokazte, ze nasledujici dva vyroky jsou ekvivalentni.

(1) Vnw ={0}.
(2) VueV+W) 3w eV)AweW)(u=rv+w).

3. Jeli ¢ : U — V prosté linedrni zobrazeni, pak plati, ze z linedrni nezavislosti
vektoru uy, usg, ..., u, v U, plyne linedrni nezdvislost vektoru o(uq), @(us), ..., p(ug)
v prostoru V. Dokazte.

Dalsi tdlohy
4. Necht U je vektorovy prostor a ¢ : U — U linedrni zobrazeni takové, Ze @ o ¢ = 0.
Pak je prostor U direktnim souctem
U = ker(y) @ im(yp).
Dokazte.

5. Necht f : [a,b] — R je spojitd a f(a) >

¢ > f(b). Pomoci infima vhodné mnoziny
dokazte, ze existuje y € [a,b] takové, ze f(y) = c.



