UZiti rekurentni formule pro binomické koeficienty
k dokazovani kombinatorickych identit

Nasim dkolem je dokazat, Ze pro kazdé nezdporné celé &islo n plati rovnost
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Postupujeme indukci vzhledem k hodnot& n. Pro n = 0 tvrzeni plati.
P¥edpokladejme dale, Ze tvrzeni plati pro néjaké nezdporné celé &islo n,
a dokaZme, Ze pak toto tvrzeni plati také pro &islo n+ 1. Oznagme nejprve

Qn = Z <2nn_ k) . 2k.
k=0

Pak podle nadeho predpokladu pro dané &islo n plati Q, = 22". K uskutetn&ni
induk¢niho kroku potfebujeme vypotitat hodnotu @, 1. P¥epidme nejprve
ponékud nade vyjad¥eni hodnoty Q,. Polozme ¢ = n — k. Pak miZeme psit
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TakZe dostadvame vyjadreni

Odtud dostavame

n+1
n+¢+1 1
g Q=13 (M) 5

5 (D) (7)) 2

s vyuzitim rekurentni formule pro binomické koeficienty. DalSimi Gpravami tohoto
posledniho vyjad¥eni pak obdrzime
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To ale znamend, Ze plati rovnost

1
2,,+1 CQn1 = 5o Qe F 5 G
odkud vychazi
1 1
2n+2 ° Qn+1 — ? ° Qny
takze
Qn+1 =14 Qn-

ProtoZe podle induk&niho predpokladu mame Q, = 22", dostdvdme odtud
Qni1 =422 =222,

coz bylo tfeba dokazat.
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