UzZiti binomické véty
k dokazovani kombinatorickych identit

Nasim ukolem je dokazat, Ze pro kazdé nezaporné celé &islo n plati rovnost

o) () -

Jj=0

K tomu Géelu vyuZijeme evidentn& platné rovnosti polynomf
((x —1)> =1)" = x"(x — 2)".

V tomto vztahu rozvineme v8echny zavorky podle binomické v&ty a porovname
koeficienty u jednotlivych mocnin promé&nné x.

Rozvoj zdvorky na levé strané vztahu vychazi
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Rozvoj posledni zavorky v této sumé je
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nebot (2,{) = 0 pro k > 2j. Odtud pak po dosazeni do p¥edchozi rovnosti vychazi
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Rozvoj zdvorky na pravé stran& vySe uvedeného vztahu je

-2 =3 (F) 2 = ()

£=0
takZe dostdvame
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Odtud porovnanim koeficienti u mocnin x* prom&nné x pro véechny hodnoty
0 < k < 2n v rozvojich obou stran vztahu obdrZime

n

S (1y (j’) (Qkf> ~0  poO<k<n,

J=0

Zn:(fl)f <;’> (2;) = (—1)" 22k (k " n) pro n < k < 2n.

Jj=0

Zejména pro k = n z posledni rovnosti plyne dokazovand kombinatoricka identita.
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