Mobiovy inverzni formule

Dokdzeme obecnou abstraktni v&tu o Mobiovych inverznich formulich.

Véta.

Bud' P &iste¢né usporddand mnoZina, v niZ vdechny hlavni idedly jsou kone&nymi

podmnoZinami. Bud' K téleso chrakteristiky 0. Pak pro libovolné funkce
f,g: P — K plati rovnosti

gla) = Z f(x) pro viechna a € P

x<a

pravé tehdy, kdyZ plati rovnosti

f(a) = Zg(X)MP(X, a) pro vSechna a € P,

x<a

kde pp je Mobiova funkce &dstecné uspofadané mnoZiny P.
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Diikaz.

Necht rovnosti g(a) = >, ., f(x) plati pro viechna a € P. Pak dosazenim za
g(x) dosumy > . g(x)up(x,a) pro kterékoliv a € P postupn& vyjde

> g(x)up(x, a) Z(Z f(y) )MP x, )

- —E(g y)Cp(y; x ))/LP(Xva)
= §§Xf )Cp(y, x)pp(x, a)
_§y<§: f(y)Cp(y, x)up(x, a)
- Zf(y)( > Gy, Xne(x,3))
= y§ f(y)(gjfsz)(y, a)
= S f(y)i(y,a) = f(a),

coz bylo t¥eba ukazat.
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Necht naopak rovnosti f(a) =

Zf(x

x<a

opét jak bylo tfeba ukazat.
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> x<a8(X)p(x, a) plati zase pro vSechna a € P.
Pak rozepsanim f(x) v sumé& > _

b%
<a f(x) pro kterékoliv a € P postupn& vyjde

> s(y)uely.x)

xKaysx

g(y)up(y,x)Cp(x, a)
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g(y)up(y,x)Cp(x, a)
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( ey, x)Cp(x, a))

y<x<a

g()’)(NP *Cp)(y, a)
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g(y)i(y,a) = g(a),
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Budeme potfebovat i nasledujici dudini formulaci véty o Mobiovych inverznich
formulich, kterou lIze dokdzat obdobnym zpiisobem.

Véta.

Bud' P &dste¢né uspofddand mnoZina, v niZ vdechny hlavni filtry jsou kone&nymi
podmnoZinami. Bud K téleso chrakteristiky 0. Pak pro libovolné funkce
f,g: P — K plati rovnosti

g(a) = Z f(x) pro viechna a € P

x=a

pravé tehdy, kdyZ plati rovnosti

f(a) = Zup(a,x)g(x) pro véechna a € P,

x=a

kde pp je Mobiova funkce &dste¢né usporadané mnoZiny P.
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