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Primitivni funkce

Definice
Necht funkce f a F' jsou definované na intervalu I C R. Jestlize plati
F'(z) = f(x) pro viechna x € I,

pak fikame, ze funkce F' je primitiond funkci k funkci f na intervalu I.

Véta

Je-li funkce F primitiond funkci k funkci f na intervalu I C R, pak F
je spojitd na I.

Véta (O existenci primitivni funkce)

Je-li funkce f spojitd na intervalu I C R, pak k ni na tomto intervalu
existuje primitiond funkce.
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Mala odbocka

Definice

Funkce f se nazyva darbourovskd na intervalu I C D(f), jestlize pro

kazdé dva body x1,x9 € I takové, ze f(x1) < f(x2) a kazdé &islo yg €
R, f(x1) < y < f(z2), existuje v intervalu (x1, z2) takovy bod zg, ze
f(@o0) = wo.

Véta
Necht’ funkce f md vlastni derivaci na intervalu I C R. Pak je funkce
f' ma I darbouzovskd.

Véta
Necht k funkci f existuje na intervalu I C R funkce primitivnd. Pak je
funkce f darbouzovskd na intervalu I.
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Dvé pozorovani:
e Necht funkce F' je primitivni k funkci f na intervalu I C R. Pak
pro libovolné ¢ € R je také funkce F' + ¢ primitivni k funkei f.
e Necht funkce F' a G jsou primitivni k funkei f na intervalu I C R.
Pak existuje ¢ € R, Ze plati G(z) = F(z) + ¢ pro kazdé z € I.

Véta
Necht F je néjakd primitivni funkce k funkci f na intervalu I C R. Pak

{F+c:ceR}

je mnozina vSech primitivnich funkci k funkci f na intervalu I.

Definice

Mnozina vSech primitivnich funkef k funkci f na intervalu I C R se
nazyva neurcity integrdl z funkce f na I a znaci se

/f(a:)dx, x el
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Véta

Necht na intervalu I existuji neurcité integrdly [ f(z)dz a [ g(x)dz
a necht « je libovolnd konstanta, « # 0. Pak na I existuje neurcity
wntegrdl funkce f + g a neurcity integrdl funkce af a plati

J @+ @) do= [ s@)az+ [gla)da

/ )i = / F(@)da.
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Metoda per partes

Véta

Necht funkce u(x) a v(zx) magi spojité derivace na intervalu I. Pak plati
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Substituéni metoda
Véta

Necht funkce f md na intervalu J primitivni funkci F, funkce t = p(x)
mda spojitou derivaci na intervalu I a p(x) € J prox € I. Pak md
slozend funkce f(p(x))¢'(x) primitivnd funkci na intervalu I a plati

[ fe@)¢/(@)do = Flo(a)) +

Véta
Necht funkce f je definovand na intervalu J a necht funkce ¢ md ne-

nulovou derivaci na intervalu I a p(z) € J prox € 1. Md-li funkce

f () primitiont funkei F' na intervalu I, je F(¢o~1) primitivns funkce
k funkci na intervalu J.

/f(x) do =

dfvx:sog’o((tt))dt ‘: / Fle®)'(t) dt.
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