Zkouska 5.1.2009

Toto je lehce upravené zadéani prikladu z pisemky ze dne 5.1.2009. Byly opraveny dva piepisy. Zadani mé 2 (dvé) strany.
Zkontrolujte si, ze zadani je vytisténo i na druhé strané tohoto papiru. Pii feSeni nemuzete pouzivat zadné knihy,
zapisky €i texty, ani kalkulacku. Mobilni telefon si vypnéte. Na pisemku mate 150 minut od zahdjeni testu. Kazdy
piiklad pisté prosim na zvlastni papir, ktery podepiSete a na ktery napiSete ¢islo piikladu. Na zaveér pisemky vlozte
vSechna zaddn{ do pruhledné slozky, kterou zanedlouho obdrzite. Hodnota pisemky je 80% z celkové zndmky. Vsechny
nésledujici piiklady maji stejnou vahu, ale jejich obtiznosti se lisi. Pokud nevite, jak néktery ptiklad vyfesit, muze byt
optimélni vénovat se ostatnim ¢astem. Vysledky budou zvefejnény vlozenim celkové zndmky do ISu, pravdépodobné
do jednoho tydne. V nepravdépodobném piipadé, ze dostanete F', posledni termin je vypsadn na pondéli 19. ledna.
V té dobé si také budete moci prohlédnout hodnoceni této pisemky. Vzorové reseni bude zanedlouho zvefejnéno na
webu (v ISu) a bude k dispozici poté, co vSichni odevzdaji feSeni.
Hodné zdaru!

Priklad 1.1 (Pojisténi) Vds majetek je 1 milion K¢. Hrozi vam ale nehoda, pii které prijdete o vSechen majetek.
Tato nehoda vam hrozi s pravdépodobnosti 1 — p € (0,1). Pokud k nehodé nedojde, o Zddny majetek neprijdete.

1. Kolik jste ochotni zaplatit za pojisténig, které stoji A a nahradi vam veskerou Skodu, pokud vdm néjakd vznikne,
jste-li neutrdlni vzhledem k riziku?

2. Kolik jste ochotni za toto pojisténi zaplatit, je-li vase uZitkovd funkce u(x) = /x? Jste averzni k riziku nebo
naopak mdte riziko radi?

3. Kolik jste ochotni zaplatit, pokud je vae uzitkovd funkce v(x) = x*, o € (0,2) ? Jsou hrdci s vyssim « ochotni

zaplatit vys$si édstku za pojisténi, pro dané p? Co vdm to Tikd o jejich postoji k riziku?

Priklad 1.2 Vzdélinid

Na pracovnim trhu existuji dva typy délniku: chytii a hloupi. Chytry délnik vydéld firmé X, hloupy Y < X. Na trhu
existuje Tada potencidlnich firem (vice nez zaméstnanci), takZe zaméstnanci obdrzi mzdu rovnou prumérné produktivité
zaméstnanct ve stejné skupiné. FExistuji dvé mozné skupiny délniku: ti, co magji maturitu a ti, co ji nemaji. Neexistuje
jind moznost, jak by mohl chytry zaméstnanec prokdzat své schopnosti zaméstnavateli. Oba typy délniku se vyskytuji
stejné ¢asto a jejich vedlejsi prileZitosti jsou nulové.

1. Jakou (mazimdini) mzdu jsou zaméstnavatelé ochotni vypldcet, pokud nikdo nemd Zddné vzdéldni?
2. Jaké mzdy by byly vypldceny v pripadé, Ze chytii délnici magji maturitu, ale hloupi ne?

3. Predpoklddejte, Ze ziskat maturitu chytrého délnika nic nestoji, ale hloupy délnik must zaplatit z > 0. Predpoklddejte,
Ze uZitek pracovnika je roven jeho mzdé, po odecteni pripadnich ndkladi na ziskdnd vzdélani. Jaké musi byt z,
aby v rovnovdze jen chytii délnici ziskali maturitu?

4. Pro jaké z budou vzdélani ziskdvat oba typy délniku? Predpoklddejte pro jednoduchost, Ze zaméstnavatel by v
takové rovnovdze ocekdval, Ze délnik bez maturity je hloupy. Kdo je na tom lépe ve srovndnim se situact, kdy by
Zadné vzdéldnd neezistovalo?

Priklad 1.3 Vyjedndvdni

Dva hrdci se ucastni ndsledujictho vyjedndvaciho procesu, ve kterém jde o délent zisku X . Prond hrd¢ podd nabidku®
(x1,y1) druhému hrdci. Pokud ten ji odmitne, druhy hrdé podd nabidku (x2,y2) prondmu hrdci. Pokud ten odmitne,
hrdci ziskaji (x3,ys). Hra md tri kola, v prunim je to nabidka pruniho hrdce a odmitnutd ¢i prijeti druhym hrdcem, ve
druhém kole naopak a ve tretim kole je to obdrzent vedlejsi prileZitosti. Vihry se diskontuji? faktorem 1 > § > 0, ktery
je stejng pro oba hrdce. Hra konci prijetim nabidky, nebo po tretim kole. Naleznéte dokonalou rovnovihu vzhledem k
podhrdm, tedy optimdlni nabidky poddvané prislusnym hrdcem a optimdlni odpovédi. Pri reseni muzete predpoklddat,
Ze x3,ys jsou dostatecné malé.

Priklad 1.4 Hlasovdni nakupovdnim Predpoklddejte, Ze jste byli najmuti pro planovand vyroby jednoho chovatele krav.
Krdvy se pouzivaji na dvé véci—na maso a na miéko. Ndklady na chov krav jsou pro tohoto chovatele kvadratické v
poctu chovangjch krav, c(q) = cq?, ¢ > 0. Z kazdé krdvy je jedna jednotka masa a jedna jednotka miéka. Kromé ndkladii
na chov krdvy nejsou Zadné dalsi ndklady s vgrobou masa nebo mléka. Na trhu ezistuje stabilni cena mléka p > 0 a
cena masa P > 0. Protoze ezistuje velkd fada chovatelu vyrdbéjici homogennd statky, tato cena se nezmeéni se zménou
vyrabéného mnozstvi pravé timto chovatelem. Chovatel se rozhodugje, kolik krav vypéstuje a jeho cil je maximalizovat
svuj zisk.

1Prvni slozka vektoru oznacuje podil prvnfho hréce, druh4 slozka podil druhého hrace pf¥i daném rozdéleni.
2To znamens ze vyhra A v kole n mé pro hrice stejnou hodnotu jako vyhra Ad v kole n — 1.



1. Jaké je optimdlni mnoZstvi krav, které md studovanyj chovatel vypéstovat? Vyplati se vyhodit prodat jiné mnozstvi
mléka neZ masa, tj. vychovat urcéité mnozstvi krav a z nich vyrobené mléko nebo maso vyhodit?

2. Predpoklddejte, Ze existuje vegetaridnské hnuti, sdruzugici lidi, kteri neji maso. Vudce této skupiny prohldsi, Ze
by ¢lenové meli prestat pit mléko, protoZe kupovdnim mléka podporuji chovdni krav. Diskutujte, zda md pravdu
tak, Ze uwvdzite vliv zmény ceny p na celkovy zisk chovatele a mnozstvi chovanych krav. Poklesne toto mnoZstvi,
kdyz klesne cena mléka p z duvodi kampané vegetaridnu?



