Pisemna zkouska ze Zakladi matematiky 22. 1. 2009

Jméno a prijmeni | 12|34 |5 Souéet‘

Kazdy priklad je hodnocen 8 body. Pro odpovédi vyuzijte volného pro-
storu mezi priklady, piipadné druhé strany papiru. Test trva 90 minut.

1. Necht X = {0,1,2} je mnozina a f : X — X zobrazeni. Pro kazdou
z nasledujicich formuli naleznéte néjaké zobrazeni, které formuli spliuje, a
néjaké zobrazeni (to oznacte jako g), které ji nespliiuje. Pokud takové f nebo
g neexistuje, dokazte to.

a) (Jr € X)(Vy € X)((f o f)(y) == A [flz) # z).

d) (Vz,y € X)(3Fn e N)(f"(2) = y).

2. Uvazujme mnoziny
X={AeP(N)|1e A},
YV ={AeP(N)|[1¢ A},

Najdéte néjakou bijekci f : X — Y, jeji inverzi f~! : Y — X a ovéite, Ze
jsou vzajemné inverzni.



3. Necht XY, Z,Y; i € I jsou mnoziny. Dokazte, Ze plati:
a) (X —-Y)xZ=(Xx2Z)—(Y x2),

b) XN Uz‘eIYi = UiEI(X N Y;)-

4. Nacrtnéte hasseovské diagramy vsech vzajemné neizomorfnich usporadani
na pétiprvkové mnoziné, kterd maji:
a) pravé jednu dvojici nesrovnatelnych prvki,

b) nejvétsi a nejmensi prvek.

5. Popiste multiplikativnimi tabulkami grupy (Z4,+) a (ZZ,-) a dokazte, zZe
jsou izomorfni.



