Pisemna zkouska ze Zakladi matematiky 22. 1. 2009
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Soucet ‘

Kazdy priklad je hodnocen 8 body. Pro odpovédi vyuzijte volného pro-
storu mezi priklady, piipadné druhé strany papiru. Test trva 90 minut.

1. Necht A = {0,1,2} je mnozina a B C P(A) systém jejich podmnozin. Pro
kazdou z nasledujicich formuli naleznéte néjaky systém, ktery formuli spliiuje,
a néjaky systém (ten oznacte jako C), ktery ji nespliiuje. Pokud takové B nebo

C neexistuje, dokazte to.

a) VX €B)AY €B)(XNY =0 A XUY = A).

b) (VX,Y € BY(X NY € B).

c) X eB)(X#A N (YCX < YeB)).

d) (Ve,yc A)(z#y — (3X eB)(ze X Ny g&X)).

2. Uvazujme mnoziny

X={pCSNxNlzpy = z <y},

Y={pCNxN|zpy = y <z}

Najdéte néjakou bijekci f : X — Y, jeji inverzi f~! : Y — X a ovéite, Ze

jsou vzajemné inverzni.



3. Necht XY, Z,Y; i € I jsou mnoziny. Dokazte, Ze plati:
a) (XNY)xZ=(Xx2Z2)Nn(Y x Z),

b) XU mieIYi = ﬂiEI(X U Y;)-

4. Nacrtnéte hasseovské diagramy vsech vzajemné neizomorfnich usporadani
na ctyiprvkové mnoziné, kde kazdy minimalni prvek je mensi nebo roven
kazdému maximalnimu prvku.

5. Popiste multiplikativni tabulkou monoid ({0,1}{%!} o) rozhodnéte, zda
je komutativni, a vysvétlete, pro¢ se nejedna o grupu.



