
1. Pomoćı Vennových diagramů zjistěte zda plat́ı:

(a) D − [(A ∩B) ∪ C]′ ⊆ (A ∩B) ∪ [(C −D) ∩B′];

(b) (A÷B)− [(C ∪D) ∩B′] ⊆ (C ÷D) ∪ [(A−B) ∩ C ′]

2. Udejte př́ıklad množin A, B,C, D takových, aby platilo: (A ⊆ B) ∧ (B ∈ C) ∧ (C ⊆ D).

3. Necht’ I, J jsou neprázdné indexové množiny a necht’ A, Bi pro i ∈ I a Cj pro j ∈ J jsou množiny.
Dokažte, že plat́ı:

(a) A ∩
⋃
i∈I

Bi =
⋃
i∈I

(A ∩Bi)

(b) A ∪
⋂
i∈I

Bi =
⋂
i∈I

(A ∪Bi)

(c) A−
⋂
i∈I

Bi =
⋃
i∈I

(A−Bi)

(d)
⋃

(Bi ÷ Cj) =
⋃

(Bi ∪ Cj)−
⋂

(Bi ∩ Cj)

4. Necht’ I je neprázdná indexová množina a necht’ A, Bi pro i ∈ I jsou množiny. Rozhodněte, který
z následuj́ıćıch vztah̊u je pravdivý:

(a)
⋂
i∈I

(A÷Bi) ⊆ A÷
⋂
i∈I

Bi

(b) A÷
⋂
i∈I

Bi ⊆
⋂
i∈I

(A÷Bi)

5. Určete, pro které množiny A plat́ı:

(a) A− {∅} = A ∩ {∅, {∅}, {{∅}}}
(b) A ∪

⋃
A = {∅, {∅}}

(c)
⋃

A = {∅, {∅}}
(d)

⋃
A =

⋂
A

(e)
⋃

A = (
⋂

A) ∪ {∅}

6. Necht’ P znač́ı množinu všech prvoč́ısel. Pro každé prvoč́ıslo p ∈ P označme Ap = {x ∈ N; (p|x)}.
Dokažte, že plat́ı:

(a)
⋃

p∈P

Ap = N− {1}

(b)
⋂

p∈P

Ap = ∅

(c) je-li J 6= ∅ libovolná konečná množina prvoč́ısel, pak
⋂

p∈J

Ap 6= ∅.

7. Určete, pro které množiny A, B a pro které systémy množiny Ai, i ∈ I plat́ı:

(a) P(A−B) ⊆ P(A)− P(B)

(b) P(A−B) ⊇ P(A)− P(B)

(c)
⋂
i∈I

P(Ai) = P(
⋂
i∈I

Ai)

(d)
⋃
i∈I

P(Ai) = P(
⋃
i∈I

Ai)

• Uspǒrádaná dvojice: (a, b) = {{a}, {a, b}}; zálež́ı na pořad́ı (a, b) 6= (b, a)

• Kartézský součin množin: A×B = {(a, b); a ∈ A ∧ b ∈ B}; A×B 6= B ×A
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8. Necht’ A, B,C, I a Ai pro i ∈ I jsou množiny. Dokažte, že plat́ı:

(a) A× (B ∪ C) = (A×B) ∪ (A× C)

(b) (A−B)× C = (A× C)− (B × C)

(c) A×
⋃
i∈I

Ai =
⋃
i∈I

(A×Ai)

(d) A ∩B = ∅ ⇒ (A×B) ∩ (B ×A) = ∅
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