Domaci tloha ze dne 18.Fijna 2012 (odevzdava se 25.fijna)

Oznaéme f = 23 +x+1 € Zy[x], g = 2*+12+1 € Zy[x] jediné dva kubické
ireducibilni polynomy nad Z,. Pak K = Zs[x]|/(f) je osmiprvkové téleso a
plati K = Zs(«a), kde a = = + (f). Rovnéz L = Zs[z]/(g) je osmiprvkové
téleso a plati L = Zy(f), kde f = = + (g). Vime, Ze dvé konec¢né télesa jsou
izomorfni, pravé kdyz maji stejny pocet prvki. Proto existuje alespon jeden
izomorfismus ¢ : K — L.

1. Promyslete si, ze tento izomorfismus je jednozna¢né urcéen svou hodno-
tou ¢(«), a struéné vysvétlete, proc¢ je skuteéné touto hodnotou dan
predpis izomorfismu ¢ na celém K.

2. Urcete, pro které prvky v € L existuje izomorfismus ¢ : K — L
spliujici p(a) = 7.

3. Na zakladé tohoto konkrétniho prikladu se pokuste formulovat hypo-
tézu pro libovolné prvocislo p a libovolné n € N: kolik existuje izo-
morfismti mezi dvéma danymi p"-prvkovymi télesy? (Svou hypotézu
nemusite dokazovat.)

[Navod pro ¢ast 2: uvédomte si, jakou rovnost splituje prvek a v télese K a
co z toho plyne pro jeho obraz ¢(«).]



