Domaci tloha z 8.listopadu 2012 (odevzdava se 15.listopadu)

Polynom f = z*+az?+bz*+cr+d € C[x] ma kofeny vy, aa, as, oy (kazdy
kofen je zde uveden tolikrat, kolik je jeho ndsobnost). Naleznéte normovany
kubicky polynom g(x) = 23 + Az? + Bx + C majici kofeny

B = (a1 + o) (g + ay),
By = (a1 + as)(az + ay),
B3 = (a1 + aq)(as + ag),

tj. vyjadrete koeficienty A, B, C' pomoci koeficientt a, b, ¢, d.

[Poznamka: tento postup umoziiuje fesit polynomialni rovnice 4. stupné,
umime-li fesit polynomialni rovnice 3. stupné (na coz mame Cardanovy
vzorce). Substituci y = x + § pfevedeme dany polynom do tvaru, kdy je
koeficient u y3 nulovy. Bez tjmy na obecnosti tedy lze predpokladat, Ze pro
dany polynom f plati a = 0. Pak kofeny vzniklého kubického polynomu
g(z) = 2* + Ax? + Bz + C spliuji

B = (on + as)(as + ) = —(ag + Oé2)2,

ﬁg = (041 + 063)(062 + 044) = —(041 + 053)2,
B3 = (a1 + ag)(a + ag) = —(a1 + 044)2,

nebot ay + ag + a3 + a4 = 0. Vypocteme-li 31, (2, 33, dostaneme
ar +ag = £/ —f,

a1+ ag = £/ —[a,
ar + g =t/ 3,
odkud snadno dopocitame vSechny kofeny ptvodniho polynomu f, naptiklad

201 = (a1 o)+ (g +az)+ (a1 +aq), 2as = (g +ag) — (a1 +a3) — (g + )
atd.]



