1. Najdéte vSechna feSeni rovnice
|2 = 2°

A. Reseni v algebraickém tvaru: z = a + bi

Va2 + b2 = a® + 3abi — 3ab® — Vi

Porovnanim realnych a imaginarnich casti levé a pravé strany zis-
kame dvé rovnice pro dvé neznama realna cisla a a b:

Va2 +bv = o — 3ab?
0 = 3d’b—10°

Vyjadiime b ze druhé rovnice:

Pro kazdou moznost dosadime do prvni rovnice:

b=0:vVa® = d°

la| = o
a=1 \Y a=20

z1 = 0401

zp = 1401

b=+V3a:Va:+3a2 = a°—9d°

2la|] = —8a®
0 V L
a= a=—=
2
1 V3.
3 = —§+71

b= —V3a: Va2 +3a2 = a®—9d°

2la|] = —8a®
0 Vv =
a= a=—=
2
1 V3
2y = —= — —1i



B. ResSeni v goniometrickém tvaru: z = |z|(cos ¢ + isin )

2| = |2|*(cos 3¢ + isin 3¢).
Porovnanim redlnych a imagindrnich ¢asti levé a pravé strany zis-
kédme dvé rovnice pro dvé nezndmad realna ¢isla |z| a ¢:
|z| = |z|*cos3p
0 = |z°sin3yp
Z druhé rovnice ziskavame nasledujici moznosti:
4

2
|zl=0 V =0 V p =g Y, p =g

Dosazenim kterékoli z moznosti thlu ¢ do prvni rovnice:
_[.]3
2| = [2°- 1,

t.j. |[z] =0V |z| = 1, feSeni tedy budou

1 V3,
B = Tyt

1 V3,
2y = —7 — —/—1

2 2

2. Zakreslete v Gaussové roviné mnozinu
|z — 1| =|z+ 1] + 3.

Hledame soutfadnice a, b bodu z = a + ib spliujici

\/(a—1)2+b2:\/(a+1)2+b2+3.

Umocnénim obou stran (to muzeme zjevné udélat, nebot jsou to
kladné ¢isla) a néslednou tpravou ziskdme

—4a—9 =6Va%+2a+ 1+ b2

Tato rovnice ma feseni pouze tehdy, je-li na levé strané nezaporné
¢islo, t.j. pro a < —%, toto feSeni ziskdme umocnénim rovnice na
druhou:

20a® + 36b° = 45.



To je rovnice elipsy s poloosami % a % Zadny jeji bod vsak nespl-

fiuje podminku a < —2, fesenim je tedy PRAZDNA MNOZINA! K
tomuto vysledku dojdeme také snadnou geometrickou tivahou. Hle-
ddme mnozinu bod takovych, ze rozdil jejich vzdalenosti od bodi
[1,0] resp. [—1,0] je roven 3. KdyZ vSak uvéazime, Ze body [1,0] a
[—1,0] jsou od sebe vzdaleny jen 2, nemuze hledané situace nikdy
nastat.



