M6520 (podzim 2014) — bonusové tlohy

Neni-li stanoveno jinak, dostdvd proni, kdo odevzdd sprdavné vyreseny ukol, uvedeny pocet bodu, kazdy dalsi
vZdy o bod méné nez predchozi. Bude-li reseni neuplné, bude bodové hodnoceni snizeno.
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. (2 b.) Dokazte, ze v libovolné posloupnosti (a,)

-
(

10.

oo, kde a, = an—1 + 40™ pron > 0, je nekonecéné

mnoho nésobku ¢isla 2013.

. (3Db.) Dokazte, ze pro kazdé liché prvocislo p existuje nekoneéné mnoho piirozenych ¢isel n, spliiujicich

pln-2"+1.

. (2 b. — nutny i algoritmus) Najdéte nejmensi prvocislo vétsi nez 3 tvaru n - 2" 4 1.

. (3 b.) Dokazte, ze existuje nekonecné mnoho lichych piirozenych ¢isel k s vlastnosti, ze ¢isla 22" + k

jsou slozend pro vSechna n € N.

. (5b.) Dokazte, ze pro kazdé celé ¢islo k # 1 existuje nekone¢né mnoho piirozenych ¢isel n s vlastnosti,

ze ¢islo 22" + k je slozené.

Eg]}g]v . Seel liché Noplati on! 1
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. (2 b.) Dokazte, ze pro viechna n € N\ {1} je ¢islo £ (22 + 1) slozené.

4 b.) Dokazte, ze pro kazdé a € N, 1 < a < 100 existuje n € N,n < 6 tak, ze a®>" + 1 je slozené.
V piipadé, ze podstatnd ¢ast vypoctu bude provedena pocitacem, budou udéleny max. 2 body).

(3 b.) Bud n > 3 libovolné liché piirozené &islo. Dokazte, Ze vidy existuje prvoéislo p délict 2¢(n) 1
a nedélici n.

(3 b.) Urcete nejmensi n € N takové, ze 22011 | 177 — 1.

(3 b.) Bud k tvaru 22" + 1 (pro n € N). Dokazte, e k je prvocislo, pravée kdyz k deli 3(F=1/2 41,
(3 b.) Najdéte vsechny dvojice prvocisel p, ¢ spliujici pq | 5P + 5.

(5 b.) Dokazte, 7e pro a,b,n € N plati: n! | 5" ta(a + b)(a + 2b) - - - (a + (n — 1)b).



