Domaci ukol z 24. zari 2015

ZapiSte podrobné nasledujici kroky v dukazu véty ze seminéie, v niz p
je libovolné pevné zvolené prvocislo.

Piedpokladejme, Ze zobrazeni f : N — Q, spliiuje podminku
Vs e N: Tt e NiVoe e iy € Ni [a—yl, <p™" = |f(2)—f(y)|, <p°. (%)

1. Vysvétlete, pro¢ pro kazdou posloupnost {z,}>%, prirozenych ¢isel,
kterd je Cauchyovskd v metrice dané p-adickou normou, je posloupnost
{f(xn)}o2, také Cauchyovska.

2. Pro dvé v Q, konvergentni posloupnosti {x, }22; a {y, }°°; pfirozenych
¢isel, které maji stejnou limitu, vysvétlete, pro¢ také posloupnosti
{flxn)}o; a {f(yn)}o2, jsou v Q, konvergentni a maji zde stejnou
limitu.

3. Pro libovolné a € Z, zvolme posloupnost {x,}5° ; pfirozenych cisel
spliujicich lim, o, = a a definujme g(a) = lim, o f(x,) (obé
limity jsou vzhledem k p-adické metrice). Odvod'te podminku

Vs € N: 3t € NiVa € Zy:Vy € Zp: |a—Bl, <p™' = |g(a)—g(B)|, <p~*

znamenajici, ze g : Z, — Q) je spojitd funkce.



