Domaéci tloha z 13. fijna 2016 (odevzdava se 20. Fijna 2016)

1. Necht B je mnozina vsech posloupnosti, jejichz vSechny prvky lezi
v mnoziné {0, 1}, usporddand obvyklym zpusobem, tj. pro libovolné
posloupnosti ()22, (y,)52, € B plati

(@n)pzr < (Yn)pea — VneN: z, <y,
(Snadno si rozmyslite, ze (B,<) je svaz izomorfni se svazem vsech

podmnozin mnoziny N, je to tedy Booleova algebra.)

Necht P je podmnozina vsech posloupnosti z B, které jsou periodické.
Dokazte, ze (P, <) je spocetnd Booleova algebra, kterd nemd zadny
atom.

(Plati dokonce, Ze aZ na izomorfismus je to jedind bezatomdrni spocetnd
Booleova algebra, to vsak dokazovat nemusite.)

2. Nechf I,.J jsou idedly komutativniho okruhu R. Ozna¢me S mnozinu
vsech soucinu prvku idedlu I s prvky idealu J, tj.

S={a-b;acl beJ}

(a) Dokazte, ze je-li alespon jeden z idedlu I, J hlavni, pak S je idedlem
okruhu R.

(b) Naleznéte piiklad ukazujici, ze S vzdy byt idedlem okruhu R ne-
musi.



