Domaci dloha z 26. fijna 2017 (odevzdava se 2. listopadu 2017)

Uvazme okruh Z[iv/5] = {a + biv/5;a,b € Z} (s operacemi obvyklého séitani a nasobeni
komplexnich &isel, jako vzdy i? = —1). V tomto okruhu jsou dany mnoziny I, .J takto:

I={a+ biv/5;a,b € Z,a + 3b je délitelné &islem 7},
J = {a+biv5;a,b € Z,a + 13b je délitelné cislem 29}.

1. Dokazte, 7ze I a J jsou idedly okruhu Z[iv/5], a to nejlépe tak, Ze ukdzete, ze se jedna
0 jadra vhodnych homomorfisma okruh.

2. Rozhodnéte, zda néktery z ideali I, .J je prvoideal okruhu Z[iv/5].
3. Rozhodnéte, zda néktery z ideali I, J je maximalni ideal okruhu Z[iv/5)].

4. Rozhodnéte, zda néktery z idedlu I,J je hlavni, a pokud ano, pokuste se najit jeho
generator. (Ndpovéda: Podobné jako na cviceni wvazte normu N : Z[in/5] — NU {0}, jez
je dand predpisem N(a + biv/5) = a® + 5b% pro viechna a,b € Z. Urcete hodnotu, kterou
by mohla norma pripadného generdtoru nabyvat. Ndsledné se pokuste najit prvek leZict
v daném idedle, jehoZ normou je prdvé tato hodnota. V pripadé, Ze takovy prvek najdete,
ovéite, zda se jednd o generdtor.)



