Paty domaci kol

. Dokazte, ze odhad v Szemerédi-Trotterové vété je tésny: Naleznéte takové
C > 0 a nekonetné mnoho hodnot m,n, pro které existuji mnozina bodu
P a mnozina pifmek L v R? takové, ze |P| = m, |L| = n a I(P,L) =
Cm?/3n2/3. Népoveéda: Zkuste body a pifmky umistit pravidelné.

. Dokazte, ze mame-li n ruznych bodu v roviné, tak pocet dvojic bodu
s jednotkovou vzdélenosti je O(n*/3). Napovéda: Kolem kazdého bodu
nakreslete kruznici s polomérem 1 a polozte si otdzku, jak moc se lisi
piimky a kruznice?

. Najdéte pifpad mnoziny n bodd v R* takovych, ze pocet jednotkovych
vzdalenost{ mezi nimi je ©(n?). (Pfipomenuti: f(n) = ©(n?) znamen4,
7e existuje ng € N a konstanty Cy, Cy > 0 takové, ze C1n? < f(n) < Cyn?
plati pro viechna n > ny.)

Népovéda: ||(w1, w2, 73, 24)|| = /27 + 23 + 23 + 22

. Uvazme torus T := S'x S' s antipodaln{ akef —(z, y) := (—x, —y). Ukazte,

ze pro T neplati analogie Lusternik-Schnirelmannovy véty: Najdéte pokryti
T pomoci ti{ uzavienych mnozin A;, A, A3 takové, ze v zddném A; nelezi

dvojice antipodalnich bodu x, —x.
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