M6520 20.12.2017 Hodnoceni Sem.| Y
Jméno: ...

Na kazdy piiklad ziskdte nezdporny pocet bod.
Minimum (véetné semestralni pisemky) je 30 bodu.

Na praci mate 90 minut.

1. (6krat £1 bod — spravné 1 bod, chybné —1, bez odpovédi 0)
Odpovézte (skrtnutim nehodiciho se ano nebo ne na patiicném réadku),
zda jsou pravdiva nasledujici tvrzeni (¢téte velmi pozorné!):
(a) ano — ne Zobrazeni f : x — 23 je bijekci na libovolné redukované soustavé zbytki mod 28.
)
¢) ano — ne Existuje nekoneéné mnoho prvocisel tvaru 5k + 9.
) ano — ne Existuje 27 primitivnich kofentt modulo prvoéislo p = 28 + 1.
)

dokézat tesitelnost kongruenci f(z,y) =0 (mod m) pro kazdé m € N.

(f) ano — ne Libovolna polynomialni kongruence f(z) =0 (mod m), kde m € N a ne vechny
koeficienty polynomu f jsou nasobky m, ma nejvyse st(f) feseni modulo m.

2. (6 bodu) Definujte pojmy pseudoprvocislo o zdkladu a, Carmichaelovo ¢islo a dokazte (bez pouziti
Korseltova kritéria), ze ¢islo 1105 je Carmichaelovo.

3. (6 bodi) Reste rovnici 22 — y? = 12z — 2 v oboru celych é&isel.

4. (6 bodu) Urcete néjaké reseni kongruence z° + 10 = 0 (mod 121) a rozhodnéte, kolik Feseni ma
tato kongruence modulo 1331.

5. (10 bodi) Reste kongruenci 722 4+ 112z 4+ 42 = 0 (mod 473).
(Ndpovéda: Modul neni prvocislo.)

6. (6 bodt) Bud p prvoéislo a g primitivni kofen modulo p. Dokazte, Ze fad ¢isla g + p modulo p? je
bud p — 1 nebo p(p — 1).



