MA750 Teorie pravdépodobnosti - témata ke zkouSce

Pravdépodobnostni prostor: definice, vlastnosti; zakladni prostor, algebra, semilagebra, sigma-algebra,
pravdépodobnost a jejich vlastnosti. Pfiklady pravdépodobnostnich prostorti, priklad s pravdépodobnostnim
prostorem na [0; 1].

Véta o rozsireni: tvrzeni véty, myslenka konstrukce sigma-algebry a pravdépodobnosti, jejich vlastnosti.
Konstrukce pravdépodobnostniho prostoru na [0; 1], pfiklad s nekone¢nym hazenim minci.

Pravdépodobnost, mira a vnéjsi mira: definice, vlastnosti, vzajemné vztahy, vypocty na prikladech.

Nahodné veliciny: definice, ptiklady, vlastnosti, operace s ndhodnymi veli¢inami, nezavislost ndhodnych
velicin.

Spojitost pravdépodobnosti: definice, véta o spojitosti. Priklady.

Limitni jevy lim inf a lim sup: definice, Borelovo-Cantelliho lemma, vypocty v pfikladech.

Stredni hodnota: definice ve tfech krocich, vlastnosti stfedni hodnoty, momenty. Jednoduché ndhodna
velic¢ina, konstrukce aproximujici posloupnosti jednoduchych nahodnych veli¢in, konstrukce pro obecnou
nahodnou veli¢inu. Vypocty na prikladech.

Integral podle miry: vztah ke stfedni hodnoté, vypocty na prikladech.

Ctyfi nerovnosti: tvrzeni a diikazy, vyuZiti p¥i vypoctech.

Konvergence ndhodnych veli¢in bodova, skoro jisté, podle pravdépodobnosti, LAr: definice, vzdjemné
vztahy. Ovéfeni riznych typt konvergenci na prikladech/protiptikladech.

Zakony velkych €isel, i.d. a i.i.d. ndhodné veliciny.

Rozdéleni pravdépodobnosti: definice rozdéleni a vlastnosti, distribu¢ni funkce a vlastnosti, Véta Change of
variable a jeji vyuZiti pro vypocty, hustota pravdépodobnosti.

Priklady rozdéleni pravdépodobnosti, vypocty pravdépodobnosti a stfednich hodnot.

Lebesgueova-Stieltjesova mira, Lebesguetiv-Stieltjestiv integral: definice, vztah s distribu¢ni funkci a
Lebesgueovou mirou.

Momentova vytvorujici funkce: definice, vlastnosti, vypoCty momentti. Zameéna derivace a integralu.
Slaba konvergence, konvergence v distribuci: definice, vlastnosti, vztahy s ostatnimi typy konvergenci.
Charakteristicka funkce, Centralni limitni véta.

Absolutné spojitd mira, Radonova-Nikodymova véta, Radonova-Nikodymova derivace, Lebesgueova
dekompozice.

Podminéna pravdépodobnost a podminéna stfedni hodnota: definice, konstrukce, vlastnosti, podminovani
sub-sigma-algebrou, podminény rozptyl, martingal.



