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Primitivni funkce

Definice

Necht funkce f a F' jsou definované na intervalu I. Jestlize plati
F'(z) = f(x) pro viechna z € I,

pak fikame, ze funkce F' je primitiond funkci k funkci f na intervalu I.
Mnozinu v8ech primitivnich funkci k funkci f nazyvame neurcity inte-

grdl funkce f a oznacujeme
/ f(z) dx.
Véta

Je-li funkce F(zx) primitivnd k funkci f(x) na intervalu I, pak kazZdd
Jind primitivnt funkce k funkci f md tvar F(z) + ¢, kde c € R.
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Véta

Je-li funkce f spojitd na intervalu I, pak k ni na tomto intervalu exis-
tuje primitivnt funkce.

Véta

Necht na intervalu I existuji neurcité integrdly [ f(z)dz a [ g(x)dz
a necht a je libovolnd konstanta. Pak na I existuje neurcity integrdl
funkce f + g a neurcity integrdl funkce af a plati

J @ =g@) do= [ f@)aoz [ga)da. (1)

/ of(z)dz = a / F(@)da. @)
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Metoda per partes

Véta

Necht funkce u(x) a v(zx) magi spojité derivace na intervalu I. Pak plati
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Substituéni metoda

Véta

Necht funkce f md na intervalu J primitivni funkci F, funkce t = p(x)
md spojitou derivaci na intervalu I a (x) € J prox € I. Pak md
slozend funkce f(p(x))¢'(x) primitivnd funkci na intervalu I a plati

[ fe@)¢/(@)do = Flo(a)) + e

Podobné lze pouzit substituci opa¢nou, tj. = ¢ (t). Tuto substituéni
metodu miZeme zapsat ve tvaru

/ flo)dz :’ dxx:g;/p((tt))dt F / f o))’ (t) dt.
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Integrace racionalni lomené funkce

dx x 3—2n
Kot = | (T a?)7 ~ 2= D2+ 01 T a—gp )

kde
Ki(z) = arctg ,

Ax + B B
/ (@ a2ty =

A 1 B+ Axg T — Tg
) n—1 2n—1 Ky, :
2(1-n){(z—m0)2%+a?) a a
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Integrace funkei s odmocninami
Integral z funkce typu

R(x, Napr, Rfgp2, ..., q{’/ﬂ’ﬂ),
kde p1...,0n,q1, -, gn € N, miiZeme substituci
r =15

kde s je nejmensi spole¢ny nasobek ¢isel ¢, ..., g,, pfevést na integraci
racionalni lomené funkce. Integraly z funkci tvaru

R(az, " aa:+b)
cx +d

pfevedeme na integral z racionalni lomené funkce substituct

tn_ax—i-b
x4 d
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Integrace funkef typu [ R(cosx,sinz) dx
1. Je-li integrované funkce licha viéi cosinu, tj. plati-li
R(sinz, — cosz) = —R(sinz, cos x),

pak volime substituci t = sin z.

2. Je-li integrovana funkce licha viéi sinu, tj. plati-li
R(—sinz,cosz) = —R(sinz, cosx),

pak volime substituci t = cos z.

3. Plati-li
R(—sinx,—cosx) = R(sinx, cos x),

volime substituci ¢t = tg x.

Univerzalni substituce je

z
5
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