Domaci kol z 24. fijna 2019

Necht ¢ je liché prvocislo, K/Q Galoisovo rozsiieni stupné £ s Galoisovou
grupou G = Gal(K/Q) = (7). Necht Ek je grupa jednotek okruhu celych
¢isel télesa K.

Zvolme libovolnou jednotku u € Ex takovou, ze Z[G]-modul

M = (-1,u)zq
je podgrupa kone¢ného indexu v grupé Ef. Dokazte, ze Z|G]-modul
N = (-Lu'""")zq
je podgrupa konecného indexu v grupé M a ze jeji index [M : N| = .

[ Pri dikaze je mozné ukdzat, ze M/{1,—1} je volny Z-modul, najit jeho bdzi a v né
vyjddrit bdzi Z-modulu N/{1,—1}. Absolutni hodnota determinantu matice prechodu je
pak index [M/{1,—1} : N/{1,—-1}]. ]



