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Uvazme matici

-1 3 —4
M=\|a b c , a,b,ceR.
-2 8 —11

Urcete parametry a, b, c tak, aby platily vSechny néasledujici podminky:
o det M =0,
o det(M + E) =0,
o h(M?) < h(M).

Zde FE je jednotkova matice 3x3 a h( ) je hodnost matice. Najdéte vSechna feseni, je-li jich vice.

Reseni: Prvn{ dvé podminky dévaji linedrni rovnice
a+3b+2c=0 a a+4b+ 3c=—4,

coz znamena a = ¢+ 12, b = —c — 4 pro ¢ € R libovolné. Tteti podminka v kombinaci s prvni
znamend h(M) = 2 a h(M?) = 1. Dosazenim dostaneme

3¢+ 45 —3c—47 3¢+ 48
M?>=|—-c2—=19¢c—60 +19¢+52 —c*—19c— 48
8¢+ 120 —8¢ — 126 8c+ 129

Matice nyni lze upravit na schodovity tvar — v§imnéte si, ze vSechny hodnoty v prvnim sloupci
maji faktor ¢ + 15. Ukdze se, ze h(M?) = 1 plati pouze pro ¢ = —15, tj. proa = -3 a b = 11.



