3. domaci ukol — MIN301 — podzim 2020 — odevzdat do 27.11.2020

Uvazme omezenou oblast A C R? ohrani¢enou paraboloidem z = 4 — 22 —y?, valcem 22 +1% = 4
a rovinami y = 0 a z = 0. Urcete, pro jakou konstantu a € R rozdéluje rovina z = a oblast A
na dvé ¢asti o stejném objemu.

Reseni: Zadan{ vyhovuji dvé oblasti (navzajem symetrické podle roviny y = 0), nicméné
konstanta a je po obé stejna. Zvolme oblast A, pro kterou je y > 0. Ve valcovych soutadnicich

T =rcosp, y=rsinp, z=2z
ma tato oblast parametrizaci
0<r<2 0<e¢<m, 0<z<4-—12%

Jelikoz Jakobian této transformace souradnic je 7, objem celé oblasti A je
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Rovina z = a pro 0 < a < 4 rozdéli oblast na dvé mensi, kde ta ,horni“ méa parametrizaci
0<r<vid—a, 0<p<m a<z<4-1r

Tedy hledame a € R takové, ze
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tj. a =4 — 2v/2.



