MATEMATICKA ANALYZA 3, uditelské studium

vzorova pisemka

I. éast

. Pomoci kvantifikdtorti a nerovnosti (tedy aniz uvedete pojem okoli) zapiste, co

pro funkci f: R? — R znamen4, Ze

a) lim f(z,y)=—co b) lim_ f(z,y)=T7.
Y—00 Y——00

2. Podle definice vypoctéte f,(3,2) pro funkei f(z,y) = z*y + e”.

3. Zapiste limitu, kterou je definovdna hodnota f;, (4, —5). (Uvnitt limity smi byt

3.

pouzita parcidlni derivace prvniho fadu.)

M4 zadand funkce f(z,y) = 22 — 3xy + 2y* v nékterém bodé diferencidl tvaru
—8dz + 4dy?

Napiste rovnici te¢né roviny k plose z =

2
v 18 bodem dotyku [2, 3, 7].

Uréete d? f pro funkci f(z,y) = 23 — 2%y —y> v obecném bodé [, yo] s obecnymi
prirustky dz a dy.
Najdéte obecné feseni diferencidlni rovnice 3y’ — 4xy = 0.

Kterou substituci zahajite feSeni diferencialni rovnice

6 + z2y*
a) (2 +y)y =4zy, b)y = BT ?

V obou pripadech pak pro novou nezndmou funkci najdéte diferencidlni rovnici,
kterou spliiuje — nefeste ji, jen zapiste, jakého je druhu.
Sestavte diferencialni rovnici 2. fadu s obecnym feSenim y = O e2* +Che ™7,

. V jakém tvaru budete hledat feseni rovnice y” + 4y = 2?sin2z? (Neznamé

koeficienty nepoditejte.)

II. cast

. U funkee f(z,y) = 322 —6zy+y> —9y+7 najdéte viechny body lokalnich maxim

a minim a funkéni hodnoty v nich.

Najdéte to Feeni diferencialni rovnice y' - V14 22 = g, pro které y(0) = —2.
(Varianta: pocatecni tloha y' = 2x (e_”“"2 —y), y(0) =1.)

Najdéte obecné feSeni diferencialni rovnice 4y” + 12y + 9y = 922 + 24z + 8.

VYSLEDKY PRIKLADU II. CASTI

1. Lokalni maxium neexistuje, lokdlni minimum v jediném bodé [z,y| = [3, 3]

a ma hodnotu f(3,3) = m — 27. (Lokalni extrém nenastava v jediném dalsim staci-
onarnim bodé¢ [z,y] = [-1, —1].)

2.y = —\/2 (1+ V1 + ?) (Varianta: y = (2% + 1) e*mQ).
3. y(x) =C4 e 3% 4 Chre 3% 412,
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