7. cviceni z M1110, podzim 2021

Ptiklad 8 se asi nestihne. Souctu a priniku bude vénovana polovina dal$iho cvicen.

Priklad. 1. NapiSte dvé rizné baze vektorového prostoru Mats,3(R) vSech redlnych matic
tvaru 3 x 3. Dale najdéte baze a dimenze podprostorti:

(1) U C Mats,3(R) v8ech symetrickych matic,

(2) V C Mats,3(R) vSech antisymetrickych matic,

(3) W C Mats,3(R) v8ech matic s nulovou stopou.

Priklad. 2. Najdéte baze a dimenze nasledujicich vektorovych prostort:

(1) Cylz] jako vektorového prostoru nad R,
(2) RM nad R, kde M je kone¢nd mnoZina.

Priklad. 3. Najdéte baze podprostort prostoru Rs[z]:

(1) K = {p € Rgz] : p(—x) = —p(x), p(1) = 0},
(2) L = {p € Rs[z] : p(x) — 2zp/(x) = 0}, kde p’ zna&i derivace polynomu p.

Priklad. 4. Necht' U je vektorovy prostor vSech nekone¢nych posloupnosti redlnych cisel.
Ukazte, Ze jeho podprostor

F={(a;)2, €U : apt1 =ay,+ap_1, n>2}
ma bazi tvofenou dvéma vektory.

Priklad. 5. Dokazte z definice baze: Je-li uy, us.us.uy baze prostoru U, pak uq +uy, ug, us+
us + uy, uy + 2ug je rovnéz baze prostoru U.

Priklad. 6. Spoctéte souiadnice polynomu 1 + 3z + 5z% + 1023 v bdzi

a=14+z+22° - 23 1+ 20 +2° 14+ +327 — 2% 2+ 20 + 42* + 52°)
prostoru Rs[z].
Reseni. (—10,2,7,1) O

Priklad.7. Necht a = (uy,us,us3) je baze prostoru U. Soufadnice vektoru v € U v této
bazi jsou jsou

Najdéte soufadnice vektoru v v bazi 8 = (ug, uy + 2ug, uy — ug + 2us).

Priklad. 8. Najdéte bdze a dimenze souctu a priiniku podprostort P a Q v R*, jestlize
P = [(47 0, -2, 6)7 (2’ 1, -2, 3)7 (37 L, -2, 4)]7
Q=1(1,-1,0,2),(2,2,-1,3),(0,1,1,0)].

Reseni. Prinik méa dimenzi 2 a bazi napt. (1, —1,0,2), (=2, —1,2, —3). O



