C. Pisemka v semestru z M1035, prosinec 2022

Priklad. 1. [ 3 body] Uvazujme funkci f(z) = |22 + 5| — |4 — z|.
a) Rozdé€lte redlna Cisla na nekolik intervalil a na nich napiste funkci f jako linedrni
funkci. [2 body]
b) Nacrtnéte graf funkce f na intervalu [—6, 6]. [1 bod]
Reseni. Na (—oo, —5/2] je f(¥) = —x — 9, na [~5/2,4] je f(x) = 3z + 1, na [4,00) je
f(z) = x+9. Graf funkce na intervalu [—6, 6] dostanete, zaddte-1i na https://www.wolframalpha.com

plot 12x+5I-14-x| from -6 to 6
|

Priklad. 2. [3 body] Raciondlni lomenou funkci
% + 1222 4 48z + 57
22+ 10x + 25

napiste jakou soucet polynomu (ktery je casteCnym podilem) a raciondlni lomené funkce
zapsané jako soucet parcidlnich zlomkdi.

R(x) =

Reseni.

3 _ 8
2 +5 (z+5)2

R(x)=z+2+

Priklad. 3. [3 body] Uvazujme funkci
F(z) =2 —log,(1 — 3x).
a) NapisSte jeji defini¢ni obor a obor hodnot. [1 bod]
b) Napiste konkrétni hodnoty této funkce ve tfech riznych hodnotach z. [1 bod]
¢) Najdéte k funkci F'(z) inverzni funkci g(y), napiSte jeji predpis, defini¢ni obor a
obor hodnot. [1 bod]
Reseni. a) D(F) = (—o0,1/3), H(F) = (—o0, c0).
b) F(0) =2, F(-1) =1, F(=5)=0.
¢) Inverzni funkce je x = ¢(y) s defini¢énim oborem D(g) = (—o0, 00) a oborem hodnot
H(g) = (—00,1/3) spocitame takto: pro y € (—o0, c0) feSime rovnici
2 —log,(1 —3x) =y
4log4(1—3z) — 42—y
1— 3z =4>"
1—4%v
—3

Tedy g(y) = =4 =

Tr =

Priklad. 4. [3 body] V intervalu [0, 27] najdéte vSechna feSeni goniometrické rovnice

cosx —2sin’r+1=0.



2

2 x =1 — cos? x dostaneme rovnici

Reseni. Po dosazeni sin
2cos’z 4+ cosz — 1 =0.
Po substituci y = cos x feSime kvadratickou rovnici
2 +y—1=0.
Ta mé feSeni —1 a %
Rovnice cos z = £ mé v [0, 2] feSenf 7 a 3.
Rovnice cos x = —1 ma fesSeni 7.



