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Diferencial

Definice

Necht funkce f je definované v okoli O(zg) bodu z¢ a plati zy + h €
O(xg). Pak ¢islo h nazyvame piiristkem nezdvislé proménné a rozdil
Af(zo) = f(zo + h) — f(xo) nazyvame piiristkem funkce f v bodé zp s
krokem h neboli pFiristkem zdvislé promeénné.
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Diferencial

Definice

Necht funkce f je definované v okoli O(zg) bodu z¢ a plati zy + h €
O(xg). Pak ¢islo h nazyvame piiristkem nezdvislé proménné a rozdil
Af(zo) = f(zo + h) — f(xo) nazyvame piiristkem funkce f v bodé zp s

krokem h neboli priristkem zdvislé promenné.
v

Definice

Rekneme, ze funkce f je diferencovatelndg v bodé zg € R, jestlize exis-

tuje okoli O(zp) bodu ¢ tak, Ze pro viechny body xo+ h € O(x¢) plati
f(@o+h) = f(zo) =A-h+7(h),

kde A je vhodné ¢islo a 7(h) je funkce takové, ze limy_,o = (h) =0.
Je-li funkce f v bodé xg diferencovatelné, nazyva se vyraz A h diferen-
cidl funkce f v bodé xy a znadi se df(x¢)(h) nebo struéné df(xo).
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Véta

Funkce f md v bodé xqy diferencidl A - h prdvé tehdy, kdyZ existuje
vlastni derivace f'(xo). Pritom pro konstantu A plati, Ze A = f'(x),
a tedy

df(@o)(h) = f'(zo) - h.
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Funkce f md v bodé xqy diferencidl A - h prdvé tehdy, kdyZ existuje
vlastni derivace f'(xo). Pritom pro konstantu A plati, Ze A = f'(x),
a tedy

df(@o)(h) = f'(zo) - h.

Piseme téz

df(wo)(h) = f'(zo)dz .
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Véta

Funkce f md v bodé xqy diferencidl A - h prdvé tehdy, kdyZ existuje
vlastni derivace f'(xo). Pritom pro konstantu A plati, Ze A = f'(x),
a tedy

df(@o)(h) = f'(zo) - h.

Piseme téz

df(wo)(h) = f'(zo)dz .

Pro mala h klademe

f(@o+ h) = f(xo) + f'(zo)h .
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Taylortv polynom
Taylorovym polynomem stupné n funkce f se stiedem v bodé xg
rozumime polynom

f'(x0)
1!

o
(z—z0)%+- - -—|—fn—(!0)(x—:c0)”.

f”(:EO)
2!

To(z) = f(x0)+ (x—mo)+
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Taylortv polynom

Taylorovym polynomem stupné n funkce f se stfedem v bodé zg
rozumime polynom

"(x ar () (g
Tn(x) = f(:co)+f (1!0) (a:—a:o)—kfg!o)(x—xo)Q—F- : '+fn(!0)(x—xg)”.

Véta (Taylorova)

Necht md funkce f v okoli bodu xg vlastni derivace az do Tddu n+ 1 pro
nékteré n € NU{0}. Pak pro vSechna x z tohoto okoli plati

f(z) = To(z) + Ru(),

kde

(n+1)
Rufa) = TS - oyt

9

pricemz & je vhodné cislo leZici mezi xy a x.
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Maclaurinovy vzorce elementarnich funkei
1. Pro kazdé x € R plati

332 n ef
T 1 hatl i < n+1
e +1!+2|+ +n!+(n+1)x
2. Pro kazdé x € R plati
3 5 2n—1 2n+1
o T x
— 4 ()L ) =
sine = 3! + +(=1) (2n —1)! +(=1) COS§(2n-|- 1)!
3. Pro kazdé x € R plati
2 4 2n 2n+2
T T T T
_1__ (=1 —1)" R
cos e 4T D g D eosE g
4. Pro kazdé z € (—1,400) plati
2 .3 n n+1 1
ln(l‘—i-l) _ JE—%-F%—' -'+(—1)n+1%+( 1)n+2$

nt 1 (14 g
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