Domaci kol z kombinatoriky, 7. prosince 2023

Ptrestoze tento domaci kol nebudete odevzdavat, méli byste si jej ve vlastnim
zajmu sepsat. Nezapomente vzdy zapsat i ivahu, kterou jste k vysledku dosli,
zpusobem, kterym byste svuj postup vysvétlili spoluzakovi.

Vzorové teseni zadanych tloh bude uvetfejnéno v interaktivni osnové 10. pro-
since 2023, abyste si sviij doméci kol mohli sami opravit.

1. Ve étvercové siti je povoleno jit dolu, doprava a diagondlné vpravo
dolu (viz nacrtek). Oznaéme a,, kde n € Z, n > 0, pocet cest z daného
startovniho bodu do cilového bodu, ktery je o dvé délky strany ctverce
nize a o n délek strany Ctverce vpravo (nacrtek popisuje situaci pro
n=9).

Naleznéte rekurentni vztah pro vypocet clenu posloupnosti {a,}5°,
pomoci predchozich ¢lenu. Vypoctéte aqs.

2. Rekurentni posloupnost {b,}2%, je ddna svymi poc¢ate¢nimi hodnotami
bp = 1, by = 5, a rekurentnim vztahem b,,.1 = 4b, — 7b,_; platnym
pro kazdé prirozené cislo n. Naleznéte explicitni vyjadreni ¢lenu b, této
posloupnosti, tj. vyjadieni, ve kterém nebudou vystupovat jiné cleny
této posloupnosti (jedinou proménnou bude n).

3. Kolik anagramu muzeme vytvorit ze slova ABCDE? Urcete, kolik z téch-
to anagramu splnuje, ze kazdé jejich pismeno stoji na jiném misté nez
stdlo v puvodnim slové (tj. dotyény anagram nezac¢ind pismenem A,
nema na druhém misté pismeno B, nemd na tfetim misté pismeno C,
nemd na ¢tvrtém misté pismeno D, ani nekon¢i pismenem E).



