M1130 — Priklady ze cviceni a doméaci tlohy na procvic¢eni

Aktudlni verze sbirky ze dne 30. fijna 2024.

5 Funkce s absolutni hodnotou a odmocninami

Cviceni konand 30. 10. 2024.

Priklad 5.1: Uvazujme funkci f : R — R danou ptredpisem
f(x) =120 —=3|—|z+2|+|10 —3z| — 1.

1. Nakreslete graf funkce f : R — R na intervalu [—5, 5].

2. Najdéte obor hodnot funkce f.

3. Urcete maximalni intervaly, na kterych je funkce f monoténni.

4. Urcete, pro kterd z € R plati f(z) < 2.
[130]55;;@3@) {2; eHIé,fj‘(T_) [—22}, iO)(.;i??)_KZeSQﬁC{ na intervalu (—oo, %}, rostouct na intervalu
Piiklad 5.2: Reste v R rovnice

L |lz+1] —|z|+ 3|z — 1| = 2|z = 2| = |z + 2|,

|x2—4z|+3
2 z2+|z—5| =1

3. |2* —4x — 5| =3 =2+ |z — 4|
Reseni: 1) x € (—o00, —2]U[2,00). 2) v € {-2/3,1/2,2}. 8) x € {—4,1/2,2}.
Piiklad 5.3: Uvazujme dvé funkce f,g: R — R dané predpisy

f(x):’|x—|—1|+|x—1|

;9@ =la+1 e —1] .

1. Nacrtnéte grafy funkei f a g.

2. Najdéte obor hodnot téchto funkci.

3. Najdéte maximalni intervaly, na kterych je funkce f rostouci, resp. klesajici.

4. Najdéte maximéalni intervaly, na kterych je funkce g rostouci, resp. klesajici.



5. Urcete vSechna feseni nerovnice g(z) < f(z), tj.

e +1 =]z —1]| < |lo+1]+]z—1]].

Reseni: 1) Pro x € (—o0,—1] je f(x) = —2x, pro x € [-1,1] je f(z) = 2, pro = € [1,00)
je f(x) =2x. Pro x € (—oo,—1] je g(x) =2, pro x € [—1,1] je g(x) = |2z|, pro x € [1,00) je
flx) =2. 2)H(f) = [2,00), H(g) = [0,2]. 8) Mazximdlni interval, kde je funkce f klesajici je
(—o00, —1]. Mazimdlni interval, kde je funkce f rostouct je [1,00). 4) Maximdlni interval, kde je
funkce g klesajici je [—1,0]. Mazimdlni interval, kde je funkce f rostouci je [0,1]. 5) Nerovnost
plati pro viechna x € R kromé ¢isel —1,1 (pro néz plati f(—1) = g(—1) =2 = f(1) = g(1)).

Priiklad 5.4": Urcete vSechna x € R, pro ktera plati

’:c—i— ’21.

z+1

Resent: v € R\ {—1}



