M1130 — Priklady ze cviceni a doméaci tlohy na procvic¢eni

Aktudlni verze sbirky ze dne 11. listopadu 2024.

7 Reseni pisemky a exponencialni a logarimické funkce

Cviceni konand 11.11. a 13.11. 2024.

Piiklad 7.1: Mocniny a exponencialni funkce a”.
1. Pro a > 0 a n € Z definujte a".
2. Je-li a > 1 realné ¢islo a n < m cela ¢isla, pak a™ < a™. Dokazte.
3. Proa > 0redlné a x = §7 p € Z, q € N definujte a”.
4.* Pro a > 0 redlné a x,y raciondlni, dokazte, ze a®a¥ = a**¥ a (a®)? = a™.

5. Proa > 1 a z € R definujeme a® = sup{a? € R; y € Q,y < z}. Udélejte totéz pro
ae (0,1).

6.* Dokazte, ze funkce a” je rostouci pro a > 1 a klesajici pro a € (0, 1).
7.* Pro a > 0 redlné a z,y redlnd, dokazte, ze a®a? = a® a (a*)? = a™.

8. Nakreslete graf exponencidlni funkce pro ruzna a.

Priklad 7.2: Logaritmicka funkce log, x.
1. Definujte inverzni funkci k funkei f.
2. Definujte log, = jako inverzni funkci k exponencialni funkeci a”.

3. Jak je to s monotonif logaritmické funkce? Nakreslete grafy logaritmické funkce pro ruzné
zaklady.

Piiklad 7.3: Z vlastnosti exponencialnich funkci dokazte tyto vlastnosti logaritmickych funkei:
1. log,(zy) = log, = + log, v.
2. log, % = log, x — log, y.

3. log,(z¥) = ylog, .



_ logy=
4. IOgaSE = @.
_ 1
5. log, b= Toa "

6. blogac — Clogab'
7. log,, ¥ = log, x.

Dopliite vzdy chybéjici predpoklady na pouzité parametry a, b, c, z,y.

Priklad 7.4: Urcete
1. 4917%log725.
2. log (log V4 W)
3. 81%s,

4. log, % +log, 4.

5 32 logg 2+log3 5

1 1 1
6. log, 3 + log, 9 logg 3°

7. 3610g65 + 101—log102 _ 3log9 36

Priklad 7.5: Pomoci cisel a, b, ¢ vyjadrete x:
1. © =logy5p40; a =log,5.
2. z =logg16; a =log, 27.
3. leogﬁ; a=log2, b=1log3, c=1logh.

4. v =log 4 63; a=1log,3, b=logyb, c=log,?2.

P#iklad 7.6: Reste v R rovnice:
1. 4% 4 2ot =24,
2. |z = 1.
3.6-9"—-13-6"+6-4*=0.

4. (3)"+1=2"



Piiklad 7.7: Reste v R rovnice:
1. log5 +log(x 4+ 10) = 1 — log(2x — 1) 4 log(21x — 20).
2. logy s, #* — 14logg, 2° + 401log,, \/z = 0.
3. 150853 . p1+ogs(97) —

4. logv/1+4+ x4+ 3logy/1 —x =logyv1— 22+ 2.

Piiklad 7.8: Reste v R nerovnice:
1 1
L 55 < so
2. 8 4+ 18" — 227 > 0.
4. glos2® > 9,

Piiklad 7.9: a) Reste v R rovnici logy 22 - logy x = 3.
b) Vyuzijte piedchozi vysledek a vyfeste rovnici logs(|z| 4+ 1)? - logg(]z| + 1) = 3.



