M1130 — Priklady ze cviceni a doméaci tlohy na procvic¢eni

Aktudlni verze sbirky ze dne 27. listopadu 2024.

9 Inverzni funkce (goniometrickych funkci)

Cviceni konana 2. a 4. 12. 2024.
Piiklad 9.1: Najdéte maximalni intervaly, na kterych je funkce f monoténni. Na téchto
intervalech urcete inverzni funkci.

1. f(z)=2*+x—6,

2. f(x) =vVa?+ 4z —12.

Priklad 9.2: Funkce arcsin je inverzni funkce k funkci sin na intervalu [—7; 7]. Napiste predpis
inverzni funkce k funkei sin na intervalu

L. [2km — 5:2km + ],
2. [2k+ )7 — 35 (2k+ L)m + 5]
pomoci funkce arcsin.

3 Navrhnéte a feste analogickou ilohu pro dvojice funkei cos, arccos, resp. tg, arctg.

Priklad 9.3: Najdéte maximalni interval obsahujici 0, na némz je funkce f monotdénni.
Na tomto intervalu urcete inverzni funkci.
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= SIn T - COoS Z,
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log(log(x + 10)).

Piiklad 9.4: Funkce arccos je inverzni funkce k funkei cos : [0,7] — [—1,1]. Pomoci této
funkce vyjadrete funkei g, kterd je inverzni k funkei f(x) = 3 cos 2z — 1 uvazované na intervalu
[%.7]. (Definicni obor funkce g je tedy obor hodnot funkce f, pokud zizime definiéni obor
funkce f na interval [7,m].)



Piiklad 9.5: Nasledujici vztahy lze pouzit pro vypocet arccosx a arctan x pti znalosti hod-
noty arcsin z. Dokazte tyto vztahy.

1. Pro libovolné x € [—1, 1] plati arcsin x 4- arccosz = 7.

2. Pro libovolné = € R plati arctan z = arcsin < z§+1>'

Ndpovéda: 1) Pouzijte vztah cosy = sin(j y) =z proy € [0,7]. 2) Umocnéte na druhou

T =tgy = 22 g nahrad'te cos® y vyjrazem 1 —sin®y. Ndsledné rovnost upravte rovnost do tvaru
cosy

2 = (22 + 1)sin®y, z niZ lze hodnotu y = arctan x vypocitat pomoci funkce arcsin .

Priklad 9.6: Urcete nejmensi periodu zadané funkce:

1. f(z) = sinz + cosz,
2. f(z) = sin 3z,

3. f(x) = | cos2z],

4. f(x) =sinl,

5. f(z) = sina?

6. f(z)=sinz +tga.



