2. domaci ukol — MIN301 — podzim 2022 — odevzdat do 18.11.2022

Uvazme kruh D C R? se stiedem [1,1] a polomérem 1 a ddle mnozinu
A={lzyleDly<e’, y<3, y=ua}

a integrdl I = [[, f 1 f(x,y)dzdy pro spojitou funkci f(z,y) dvou proménnych. Popiste meze pro
jednotlivé soutadnice pti vypoctu I pti obou moznych poradich integrace, tj.

(a) napiste I jako integral [ [ f(x,y)dzdy (nebo soucet vice takovych integralil), kde misto
x doplnite vhodné meze,

(b) napiste I jako integral [* [* f(z,y)dydz (nebo soucet vice takovych integralit), kde misto
x doplnite vhodné meze.

Déle urcete extrémy funkce g(z,y) = r — y na mnoziné A. (Jako ndpovédu poznamenejme, zZe
A je kompaktni mnozina.)

Reseni: Hranice oblasti A je tvofena ¢asti pifmky y = x, éast{ kruznice (hranice kruhu D), ¢dsti
kiivky y = e* a ¢asti piimky y = 3/2, pficemz ,vrcholy“ jsou [3/2,3/2], [— f +1, —f + 1],
[0,1] a [In(3/2),3/2]. (Nakreslete si obrazek!) Hranice kruhu D je déna grafem krlvek y =
1+ /x(2 — z). Tedy na jednu stranu mame
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a na druhou stranu mame
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Na kompaktni mnoziné nabyvé funkce g(z,y) svého maxima a minima. Tato funkce g(z,y)
nema lokalni extrémy, tedy se maximum a minimum realizuje na hranici A. Podobnou tvahou
pro jednotlivé hrani¢ni kiivky dojdeme k tomu, ze maximum a minimum se realizuje v nékterém
z vySe uvedenych ,vrcholu* na hranici. Mame

N

kdeIn(2)—2 < —1 < 0. Prvni dvé hodnoty na predchozim fadku také napovidaji, ze g(z, y) = 0
pro vSechny body na piimce y = z. Tedy funkce ¢g(z,y) mé na mnoziné A minimum v bodé
3

[In(2), 3] a maximum ve vSech bodech tsecky y = = mezi body [3, 3] a [—‘/75 +1, —‘/75 +1].



